Tento seminar pro Vas pfipravuje vzdélavaci agentura

Kurzy-Fido.cz

...S nami TSP zviladnete!

Reseni tieti série (5.4.2009)
Ulohy z varianty 10, roénik 2008

16.

Hlavni myslenka: inspirace Pythagorovou vétou, s¢itani druhych mocnin danych ¢isel.

Postup: s ulohou podobného druhu jsme se v ramci seminare jiz potkali a to konkrétné pfi feSeni
nulté série (http://www.reseni-tsp.cz/2009/0bckabcl0903/reseni0.pdf), zajemce o teorii tedy
odkazujeme tam. Nyni jen shrneme princip: soucet ¢isel ve ¢tvercich je roven druhé mocning ¢isla u
piepony, napt.: 1 +15 =42, 25 + 24 = 72, V uloze tedy hledame &islo, které piicteno k 12 da 25
(tedy 5%). Takovym &islem je pravé 13.

Spravna odpovéd’: c)

Rada ¢i upozornéni: pii feseni se vracejte k podobné vyhlizejicim tiloham, které jste fesili drive.
Uvidite ¢asem, ze vSechny ulohy — kromé par exemplaii — jsou celkem ,,na jedno brdo®.

17.

Hlavni myslenka: identifikovani mocnin trojky, dopliiovani ¢isel do posloupnosti podle rozdila
sousednich ¢lent.

Postup: Na prvni pohled se bude jednat o dvé posloupnosti. Nejprve zaméfime pozornost na
Sikmou: v§imneme si ,,nadpadnych® Cisel, které¢ nds nasméruji: t€mito Cisly jsou 9 a 27 (resp. -27).
Tato ¢isla bezpeéné€ ukazuji, Ze se jedna o umociovani trojky: 9 je 3 na druhou, 27 tfi na tfeti. Dale

se zde stfidaji znaménka. Na misté otazniku tedy musi byt 3 na prvni, ale se zdpornym znaménkem,
¢ili -3. Budeme se proto rozhodovat mezi moznostmi a) a b).

Druha posloupnost tedy vypada takto:
-3 ? -1,5 0 2 4,5

Jak to vypada s rozdily sousednich ¢lent? Tj. kolik musime ke kazdému €lenu pficist, abychom se
dostali k tomu nasledujicimu.

-3 w2 +? 1,5 #1,5S 0 +2 2 +2.5 45

Podivame-li se na ¢isla na Sedém pozadi, vidime, Ze rostou vzdy o 0,5. Coz znamen4, Ze to musi
dopadnout takto:

-3 +0,5 ? +1 -1,5 #1,5 0 2 2 +2,5 45
Tedy na misté otazniku v posloupnosti musi byt -2,5.

Spravna odpovéd’: b)


http://www.reseni-tsp.cz/2009/0bckabcl0903/reseni0.pdf

Rada ¢i upozornéni: vzdy si v§imejme ,,podezielych ¢isel” — napt. druhych mocnin pfirozenych
¢isel, mocnin dvojky, trojky atp. Nevime-li co s ¢iselnou posloupnosti, udélejme rozdily sousednich
¢lent (diference).

18.

Hlavni myslenka: feSeni soustavy rovnic o dvou neznamych.

Postup: symboly trojuhelnicek a kosoctverecek zde zastupuji néjaka ¢isla, mizeme se tedy na né
divat jako na nezndmé. Pro jednoduchost si je ozna¢me jako x (trojuhelnicek) a y (kosoctverecek).

Mame tedy zjistit hodnotu x, vime-li Ze plati:

2k-y)=2+yx
al0—xy=4

Z druhé rovnice okamzité vime, Ze soucin xy = 6. Pravdépodobné se vyraz xy vyskytne n¢kde pfi
upravach prvni z nich. Prvni rovnici tedy rozndsobime a dostaneme:

2x—2y=2x+xy

Vyraz 2x se vyskytuje na obou stranach, mizeme jej tedy odecist, takze mame:

-2y =xy

My ale vime, Ze Xy = 6, takze uz snadno zjistime, ze -2y = 6, Cili y = -3.

x musi byt tim padem -2.

Spravna odpovéd’: d)

Rada ¢i upozornéni: zopakujte si hlavni myslenku této tlohy — v prvni rovnici ndm nékde vznikne
pii roznasobeni soucin, jehoz hodnotu vime ze druhé rovnice.

19.

Hlavni myslenka: porozuméni pojmu operace.

Postup: postup, jak ,,funguji” tyto tlohy, je velmi diikladné popsan v prvnim feSeni z nasi série:
http://www.reseni-tsp.cz/2009/1bckabcl1903/resenil.pdf

Pokud si nejste jisti, jak na tyto ulohy vlastné jit, nejprve si podrobné prostudujte rFeSeni
ulohy devatenact z prvniho FeSeni a teprve poté se vrat’te k tomuto textu!

Zde uvadime pouze dilci vysledky.

Vime, ze 4 ¥ x = 1, a podle definice je a ¥ b ='4(a — 3b), ¢ili mizeme fici, Ze
49 x="(4-3x).

Tedy (4 — 3x) =-1.
Resenim této rovnice x = 2.

Znovu upozornujeme, srdicko je symbolem pro operaci, nikoliv neznamou, jejiz hodnotu bychom
urcovali!

ooox je tedy vlastné¢ 0oo2.
Kolik je 02 ...? Nu, podivejme do definice: oa = (a/2)(1 + a). Jde o pouhé dosazovani, tedy
02=(2/2)(1+2)=3.


http://www.reseni-tsp.cz/2009/1bckabcl1903/reseni1.pdf

0002 =003

Kolik je 03...? Za a v definici dosadime trojku a dostaneme, ze 03 = (3/2)(1 +3)=(3/2) .4 =6.
003 =06

Nu, a kolik je 06...?
06=(6/2)(1+6)=3.7=21.

Spravna odpovéd’: e)

Rada ¢i upozornéni: nejedna se o t€zkou tlohu, pokud ¢lovek vi, jak ji fesit. Jakmile to jednou
pochopi, uz s timto typem nema problém. Tento typ uloh stoji za ndmahu.

Ulohy z varianty 6, roénik 2007

28.

Hlavni myslenka: pfevod slovniho vyjadieni vztahu mezi Cisly a nasledné uprava rovnice —
pfevody z jedné strany rovnice na druhou a déle vytykani pfed zavorku.

Postup: na zaklad¢ zadani sestavime rovnici 24 + ¥4 B=A + 1. Tu nyni dale upravujeme: nejprve
ob¢ strany rovnice vynasobime ¢tyfmi, abychom se zbavili zlomki. Dostaneme tedy rovnici

24+ B=44+4.

Nyni pfevedeme vSechny vyrazy s 4 na pravou stranu (protoze vSude, krom¢ moznosti €) zacinaji
tvrzenim o Cislu B):

B=24+4
Nyni vytkneme na pravé stran¢ dvojku pied zavorku:
B=2(4+2)

(nejste-li si jisti, jak se vytyka, zkuste si zavorku na pravé stané roznasobit)
Jestlize je tedy B rovno dvojnéasobku ¢isla (4 + 2), znamena to ovSem také, ze polovina ¢isla B je
rovna Cislu (4 + 2).

Spravna odpovéd’: a)

Rada ¢i upozornéni: nezapomenite, jak se spravné vytyka pred zavorku. Mate-li pfed sebou rovnici
sestavenou podle takovéhoto zadani, v§iméte si, ¢im vétSinou zacinaji odpovédi — zda tim, Ze ¢islo
B ma n¢jaké vlastnosti, anebo Cislo 4 je... — podle toho se rozhodneme, co madme v rovnici
osamostatnit na jedné stran¢.

29.

Hlavni myslenka: ciferné soucty.

Postup: v pripadé¢ jakéhokoliv grafického schématu s Cisly si klademe otazku, jakou informaci nam
nese forma, tj. zptisob nakresleni. Cary spojujici jednotlivé &isla ,,chtéji cosi naznagit* -
pravdépodobné to, Ze dana ¢isla maji néco spolecného: ¢isla 13 a 22 maji cosi spole¢ného se
¢tytkou. Spole¢ny nasobek ¢i delitel to nebude, ¢ili zbyva posledni moznost: ciferny soucet. 679 a
868 maji ciferny soucet 22, ¢ili nase hypotéza bude platit.

Pozor, v tloze vybirame ¢islo na misto otazniku ¢islo, které se nehodi. Tedy takové, kteri nedava
ciferny soucet 13, coz je ¢islo 93.




Spravna odpovéd’: e)

Rada ¢i upozornéni: Podtrhnéte si, na co se Vs ptaji, zda co mé byt na misté otazniku ¢i to, co se
na misto otazniku nehodi... Vyuzijte toho, Ze do testu je mozné psat.

30.
Hlavni myslenka: zbytky po déleni.

Postup: prohlédneme si schéma s cilem zjisit, co nam fika zpisob zaznamenani, zaméfme se na
prvni schéma. Toto znazornéni chce patrné naznacit, ze sedmicka je ¢imsi spole¢na ¢isliim 14, 35,
77 atd. Je zfejmé, ze sedmicka vSechna tato ¢isla déli se zbytkem nula. Kdyz zkusime sedmickou
vydélit ¢isla ze druhého schématu vzdy dostaneme zbytek jedna. Protoze hledame ¢islo, které se
nehodi na misto otazniku, zvolime 82, nebot’ to po vydéleni sedmi dava jiny zbytek nez 1.

(poznamka pro znalce: jde o cisla ekvivalentni modulo 7, proto tedy ten symbol ekvivalence...)
Spravna odpovéd’: a)

Rada ¢i upozornéni: Projdéte si jiné varianty TSP z roku 2007, zda v nich neodhalite illohu tohoto
typu znazornénou trochu jinak (napovéda: hledejte dvojSipky)

31.

Hlavni myslenka: odecitani ¢isel na urcitych pozicich.

Postup: s podobn¢ vyhlizejicim schématem jsme se jiz setkali v pfedchozich dilech n¢kolikrat,
proto vysvétleni bude jen strucné.

5-8=-3
1—(-4)=5,

¢ili princip je takovy, Ze ¢islo, na které ukazuje Sipka (¢i spise spojuji se u néj dvé cary), je rozdilem
spodniho a horniho pravého souseda. Nejprve zjistime hodnotu dolniho otazniku: je to ¢islo, které
je rovno 6 — 4 =2, nahote tedy bude ¢islo, které¢ odecteno od dvou dava jedniCku. A to je pravé Cislo
1. Na mista otaznikl tedy dopliujeme dvojici 1; 2

Spravna odpovéd’: e)
Rada ¢i upozornéni: nezapomente, jak se od¢itaji zaporna Cisla, aby Vas to nepopletlo...

32.

Hlavni myslenka: umocnovani.

Postup: prohlédneme si schéma s cilem zjistit, co jim asi autor chtél naznacit. Patrné pijde o néjaké
vztahy uvnitt jednotlivych ,,dominovych* kosti¢ek. To, Ze Cislo dole je zvyraznéné SirSim okrajem
nejspiSe chce fici, ze bude vysledkem né&jaké operace, ktera je provedena na ¢islo nad nim.

Druhou napovédu obstaraji zvolena ¢isla: mame tam ¢isla 27, 3, 9 (resp. 1/9), 81... Ty evokuji
umocnovani trojky. Vskutku, princip je jednoduchy:

nahofte v kosticce je konkrétni ¢islo n, dole je 3”, €ili tfi na Cislo, které je nahote. Tti na tieti je 27,
tf1 na prvni je tfi. Tfi na minus druhou je 1/9. Na mist¢ levého otazniku je tedy ¢islo tfi na nultou,
coz je 1 (,,cokoliv na nultou je jedna*). V piipadé€ pravého otazniku si klademe otédzku, na kolikatou



musime umocnit trojku, abychom dostali ¢islo 81. Jde samoziejmé o ¢islo 4: protoze
3.3.3.3=81

Spravna odpovéd’: c)

Rada ¢i upozornéni: premyslejte t€Z o tom, jakou ndpoveédu nesou Cisla, ktera se ve schématu
vyskytuji: vidime-li tam 243, 81, 27,9, 3, ..., miizeme vzit jed na to, Ze se bude jednat o
umociiovani trojky. Uvidime-li tam 64, 32, 16, 8, 4, ... ptjde pravdépodobné o umociiovani dvojky.

Najdeme-li ve schématu ¢isla 4, 9, 16, 25, 36, 49, 64, 81, 100, 121, ptijde v Gloze
nejpravdépodobnéji o umociiovani na druhou.

Ulohy z varianty 77, roénik 2006

42.

Hlavni myslenka: jednoduché operace pii horizontalnim nebo vertikalnim pohybu.

Postup: Ctvercova sit’, z niz jsou vynechany nekteré ¢asti v nas evokuje moznost pohybu
horizontaln€ nebo vertikalné. Pii kazdém pohybu o jedno policko se pravdépodobné bude provadét
n¢jaka jednoducha operace. V tomto piipadé se pii pohybu zleva doprava o jedno policko snizi
hodnota ¢isla o dva. V ptipad¢ pohybu shora doli se hodnota ¢isel zvysuje o jednicku. (Pokud
policko chybi, klidné si jej tam domysleme — dokresleme.) Na misté pravého otazniku tedy bude
¢islo -5, protoze horni fada by vypadala takto: 1, -1, -3, -5 (Seda Cisla jsou pouze v myslenkach).

Projdeme-li si nabizené odpovédi, vidime, ze jedind varianta e) obsahuje na druhém misté -5, ¢ili
aniz bychom se zabyvali levym otaznikem, volime spravnou odpovéd’ a pro usporu Casu se uz
ulohou dal nezabyvame.

Spravna odpovéd’: e)

Rada ¢i upozornéni: ¢im nepravidelnéji se nam schéma jevi, tim pravdépodobnéji ptijde o
jednodussi pocitani. Nezapomente se vzdy v ulohéach, kde se hleda vice hodnot, prohlédnout pti
ziskani dil¢iho vysledku nabizené odpovédi, mize to uSetfit trochu casu.

43.

Hlavni myslenka: scitani téch cisel, které jsou ve stejném utvaru.

Postup: mame pied sebou dvé schémata, kterd pravdépodobné funguji podle stejného pravidla. Co
chtél autor naznacit tim, ze néktera ¢isla jsou ve stejnych utvarech? Nejspise to, ze k sobé maji bliz,
ze patii dohromady. Prvni véc, kterou bychom méli zkusit, zjistime-li, ze néco patii dohromady, je
s¢itani. Kolik dostaneme, secteme-li ¢isla v prvnim schématu, kterd jsou v krouzcich? Je to presné
nula. Secteme-li Cisla ve Ctvercich, dostaneme také nulu. Nyni nas jiz neptekvapi, ze soucet Cisel v
Sestithelnicich dava rovnéz soucet nula.

Presné totéz plati ve druhém schématu. Soucet Cisel ve stejnych utvarech musi dat nul, tedy na
misté otazniku bude ¢islo, které pti¢teno k 5 + 2 da soucet nula. Takové je pravé Cislo -7.

Spravna odpovéd’: b)

Rada ¢i upozornéni: opét premyslejme o tom, co ndm tika forma, tj. zpisob zaznamenani...



44,

Hlavni myslenka: scitani ¢isel na urcitych pozicich.

Postup: mohlo by se zdat, ze ptjde o podobny princip jako u dominovych kosticek v uloze 32, ale
takovéto zdani by bylo klamavé. SpiSe jde o podobny princip jako u ulohy 31. Indicie je takova, ze
posledni dolni poli¢ko je vyCernéné, nemiize tedy jit o vztahy uvniti kosti¢ek — musi existovat
vztah, ktery jde ,,mezi kostickami‘. Pokud nebereme v uvahu krajni kostky, je princip takovy, ze
horni ¢ast kosticky obsahuje Cislo které je souctem ¢isel v levé sousedni kosticce.

5=2+3,
-1=5+(-6).

Na misté horniho otazniku je tedy ¢islo, které pticteno k -2 da jako vysledek nulu. To je tedy

samoziejmé dvojka. Po prohlédnuti nabidnutych moznosti samoziejmé zvolime moznost a), aniz
bychom pocitali hodnotu na misté dolniho otazniku.

Spravna odpovéd’: a)

Rada ¢i upozornéni: zkuste si toto zadani nacrtnout tak, aby vypadalo jako tilloha 31, abyste ziskali
nadhled nad tim, jak autofi tvoii ulohy...

45.

Hlavni myslenka: umociiovani.

Postup: pamatujete, co jste si preCetli o par stranek vyse o tom, ¢eho se tyka tloha, objevuji-li se v
ni ,,podeziela ¢isla® jako 243, 27, ...? :-) PGjde tedy o umociiovani trojky.

Tabulka totiz vlastné vypada takto:
3’ 33 32 30

5 3 2 ?

Je Sikovné si hned misto ¢isla 243 predstavit 3°, misto 27 rovnou 3°, atd. V takovém ptipadé je pak
jasné, ze na misté otazniku musi byt ¢islo nula. Obecné, dole mdme mocnitele, na které musime
umocnit trojku, abychom dostali ptfislusné ¢islo nahote. To, Ze se jedna praveé o umociiovani trojky,
jsme se dovtipili podle pouzitych ¢isel.

Spravna odpovéd’: ¢)
Rada ¢i upozornéni: nezapomenite, ze cokoliv na nultou je jedna.

Potrebujete se na néco zeptat? Je tu pro Vas nase forum!
www.prijimacky-tsp.cz

Martin Vita
Koordinator Kurzy-Fido.cz | 604 619 669


http://www.prijimacky-tsp.cz/
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